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de I'équation considérée; cependant, parmi‘les expressions homo-
geénes et composées avee (rois variables, plles sont peut-ére les
plus simples.

Il existe aussi, pour h méme Lquallon des formules propres
4 amener une nouvelle solution, au moyen d’une solution préala-
blement eonnue ; mais je crois qu'il serait inutile d’insister ici sur
ce sujet. (La fin prochainement.)

e ee—

DECOMPOSITION D'UN CUBE EN QUATRE CUBES.

L. Aprés les solutions de ce probléme, données par MM. Re-
bout et Realis (*), nous nous permettrons d'indiquer celles qui
résultent de I'identité, assez compliquée : '

27:1:”( 2) (2 — &% + AP -+ 272° (2 — x)¥(a® + 1)°.
+ (2 ) (22° —6x° — 1)° + (Bx® — 9a® + 32 —1 * (a® +-1)°
=162 (a: — J)’*:r“(m“ e [l S s o T (A

_ b s o\
r=14+6 (E) 3
la fraction 'g-étant comprise entre des limites eonvenables, on

trouve, en simplifiant, un cube, entier ét positif, égal @ la somme
de qualre cubes entiers el positifs.

Si 'on y fait

1. La discussion de I'identité (A) conduit & celle-ci :

(20 —1)*(22° — 62* — 1) + (32° — 92® + 5z — 1) (v + 15
+ 272 (2 —x 1P @+ 1P = 27232 — 1f (x> —x+ 1); . (B)

L) Vﬂil‘.[). 350, .



d’out I'on peut déduire une infinité de solutions, entiéres et posi-
tives, de I'équation
A+ B4 G =N

On trouve, par exemple ,

2175 + 935° + 780° — 1 092°.

III.. Au moyen de la substitution indiquée, I'identité (A)
devient

(mmmmnww+mf+WFM&+wuww)
= (6° + bP[(6a® + b°f — 20°F ©
+ (b° — 60% [(60° + B + b ‘ ch

+ (%) [2(60” + b — BT

i

Celle-ci donne une infinité de nombres égaux, chacun, @ la
somme de deux cubes et @ la somme de trois cubes; ou, ce qui
revient au méme, une infinité de solutions, entiéres et positives,
de I'équation .

X Yo 8= + T° ().

On trouve ainsi
2 449° 4- 1 628°=1 505” + 407° + 2 488 =18 877 560 040,
5 714 703° + 255 297° =2 825 600° + 117 650° + 5 529 550°;
eLe.

IV. Puisque 'occasion s’en présente, citons l'identité évidente
el peu connue, Croyons-nous :

pP+p—af+(p—b+(p—cf=a+0+c . (D)

(*) Les derniéres formules de M. Realis concourent au méme résultat,
d’une maniére plus simple. Par exemple (p. 551),
TP 12 17T =5+ 195 =0 984.
Iv. 25
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dans laquelle 2p =a + b + c. Il en résulte que si a, b, ¢ sont
des nombres entiers, dont la somme soit paire, a* + b2 + c2 est
décomposable en quatre carrés.

Par exemple,

BT+ 6=9+4+2+3 ()

V. Dans le tome I de la Nouvelle Correspondance (p. 133),
nous avons mentionné cette formule de M. Neuberg :

(@* 4 b+ ¢ + be -+ ca+ abf=[a(a+ b+ ) + [b(a+ b+ ()]
+[ela+ b+ + (b + ca~+ ab)?,

qui permet de frouver une infinité de carrés égaux, chacun, a
une somme de quatre carrés. En voici d'autres, au moyen
desquelles le carré d’une somme de trois ou de quatre carrés, est
décomposé en trois ou quatre carrés :

[(b+ ) + (¢ + ) +(a~+ DY =[a®+b* + ¢ + (u+ b + )]

= 4[(a+b)(a+ )+ &[(b+¢) (b + )] + 4[c* + (a+D)c—ab ]

= (a*—b*+ ¢* + be + ca— ab)* + (—a® + b + & + be + ca -+ ab)?
+ (a4 D' —c?+be + ca + 3ab)® + (@*+ 0+ ¢+ 5be—+- Sea -+ ab)’

= (b —c* + a’-+ ca + ab — bef + (— b* + ¢ + & + ca + ab + be)*
4 (04 ¢*— a® + ca + ab + 3be)*+ (D*+ ¢+ a® + Bea + Sab +-be)?

= (c*— a® + b' + ab + bc — ca)* + (— ¢® + @ + b* + ab ~+ be +- ca)*

4 (4 @ — D+ ab+ b 4 Bea)*+ (¢* + a® + b+ Bab + 3be + ca)’.

(La fin prochainement.)
(E. CaraLan.)

() L’identité (D) peut servir & démontrer divers théorémes de Géomeé-
trie.
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