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NOTE S I R LA QUESTION 5 9 3 ( ' ) ;

PAR M. E. CATALAN.

Rappelons d'abord la première partie de renoncé :

THÉOUÈME. — Étant donnée une parabole ABGDE, du
troisième ordre, représentée par

on fait passery par les extrémités A, C, E de trois or-

B'

données équidistantes, la parabole du second ordre,
dont V équation aurait la forme

Ces courbes déterminent deux segments curvilignes
ABCA, CDEC, équivalents entre eux.

(') Nouvelles Annales, r* série, t. XVII, p. 5, 2o5et2O7. On peut
consulter, sur le même sujet : Association française pour l'avance-
ment des Sciences, sessions de 1879 et 1880; Bulletin de la Société
philomathique de Paris (1880, Gollignon); Mémoires de l'Acadé-
mie de Belgique, t. XLII1 ; etc.



Celte proposition peut être ainsi modifiée et généra-
lisée.

Soit ABC . . . KFG une parabole, d'ordre impair,
représentée par

Y —Aj^-^-t-Ba?**-»- . . . ^ -G^ + H;

et soit AaB& . . . F ƒ G la parabole, dordre pair, dé-
terminée par les 2/2 + 1 points A, B̂  .. . , F , G ayant,
deux à deux, leurs abscisses égales et de signes con-
traires ( *).

Cela posé, les trapèzes paraboliques A' AB . . . F G G',
h! Ka B6 . . F ƒ GG' sont équivalents.

\ppelons a,b, . . ., /îles abscisses des points F , G . ... ;
et posons

ƒ (*•) — Kx(x2 — a2) (<r2 — b2) . . . ( r2 —/i2 ).

11 est \isible que l'équation de la seconde parabole est

Soient P, p les aires des deux trapèzes. On a

. P - ƒ ^ ( h , p — I yd.r:
a • (i

puis

V p- f J{j)(Lv.

D'après la forme de ƒ (# ) , les éléments de la dernière
intégrale sont, deux à deux, égaux et de signes con-
traires} donc cette intégrale est nulle (3 ), et

(*) Le point D, situe *ur l'ordonnée moyenne, tait exception.
(2) E n o u t r e , toutes les paraboles d'ordre o / ? — - 1 , passant aux

points V. B', . . . , E\ F', sont représentées par

(3) Elle représente l'aire commune de toutes les paraboles dont il
est question dans la Noie précédente.



( 4°5 )
COROLLAIRE I. — Les segments curvilignes corres-

pondants, AaB, F / G , BèC, E e F , . . . sont équiva-
lents deux à deux.

COROLLAIRE II .— Les trapèzes paraboliques B'BFF*,
B'BbCc . . . eFF ' , . . . sont équivalents deux à deux.

Remarque sur les courbes paraboliques. — La para-
bole d'ordre #, déterminée par n H- i points ( J O 5 Jo)>
(.r*!,^), . . . , (x,njn) a pour équation, comme l'on
sait,

en supposant

Cela posé :

Toutes les paraboles d'ordre n -f-1, passant en ces
n -f- i points, sont représentées par

- 1 1 Z l h Zlh u \ 1 •

2° Toutes les paraboles d'ordre 7Z -f- 2, passant en
ces mêmes points, sont représentées par

Liège, 21 mai 1881.

(f) D'après la formule d'interpolation de Lagrange, ou plutôt,
par la théorie de la décomposition des fractions rationnelles.


