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f e MR CATALAN | -
Professeur d’analyse a I’ Umversne de Llege.
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‘ ptenel L, SUR LA QUADRATURE DES COURBES PARABOLIQUES (1) . -
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1. — Soit une parabole du cinguiéme degre, ayant pour équation

a-{—bx—i—cw—%—dm +ecc —l—fa:‘ | ”.[1]
Si I'on suppose que les ordonnées extremes répondent a x =,
w“m’l’alredelacourbeest o e T
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A— (@ 4+ bx + co’ + da’ —+—em ~+ 2N dx. [2]
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N .Il s'agit de mettre cette expressmn sous la forme
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A_)\y+ly,+ly+)k y” C o+ (3]

Ay Ay Ay, A ‘etantides: constantes: inconnues, et.y;,:y,,. Y. y; des or-
données arbilraires, répondant a des abSGISSGS convenablement
choisies (™). s x
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' ) Ce petlt trav:ul a pour orlgmes lio Une’ communlca'uon du general Parmentler, au Congres de
Montpel ier ; 20 une correspondance avec M. Lucien Lévy, professeur au lycée de Rennes. En cherchant
a stmplifier une formule trouvée par M. Levy,,]’z’n rencontré un théoréme de Gauss, et quelques pro—
priétés que je crois nouvelles. \
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(**) Probléme résolu par Gauss. |
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et la condition :
wz

X, F(x) i X, Fx) .
["'(a:—-wo) F(x) (a;- w)F(
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+ e +sz de_—:o. (8]

. 4. — Celle-ci sera remplie si; dans le premier membre, les coeffi-
cients de ¢ et de fsont nuls! E’application de‘laforimule de Lagrange,
déja employée, réduit ces coefficients aux expressions |
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5., — Aﬁn d obtenlr des resultats et des regles sxmples,, prenons .
xo:"""’i, w=:+1, ..:‘,I’\l
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+ 4 + 1
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F(x)dx =0, (x—-a)F(x) de = 0.
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~ Il-est visible que ces deux: GOIldlthIlS séront vérifidesisi .\ .8 .8 .o
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En effectuant et simplifiant, on,trouve
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: 1\00 polynomes, plus snmples que ceux de Gauss, dependent des fonctions Xa.: a un facteur pres,
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Donc, pour la parabole considérée, la formule de quadrature est

A_.i(y+y5)+%(y,+zf) [13]
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8. — SiT'on fait
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U 1Y A TROSTAR GLS .V.C-i PTG 2TvRo2N0 A0 FLe .
cette equation représente la parabole déterminde par les quatre
points considérés cl-dessus L’aire de cette courbe est
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Y =,

=%+ (X + vt <+ 3xt,

Al = Ydo = Ay, + Ay, + Ly, + Ay, = A.
L
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Comme la méthode est générale, on a ce théoréme curieux, dont j'ai
donné, en 1857, un cas pamcuher TN IR S e
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Toutes les paraboles du degré 211 — 1, qui passent par n 41 points
convenablement chozszs sont équwalentes a la parabole du degré n,
déterminée par ces n + 1 poinis (3).- - -
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Ancien éléve de PEcote normale supérieure, professcfur dc‘ Mathématiques au Lycée de Nice l : !
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(*) Dans sa. commumcatmn aa!Congrés de Montpellier;. M- le. général Parmentier sembln croure que -
le théoréme est vrai, seulement, pour la parabole du troisiéme degré. . S e
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