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COMUNICAZIONI

Boncompacni, Principe D. B. — Presentazione di due brani di lettere.

EXTRAITS DE DEUX LETTRES ADRESSEES PAR M. E. CATALAN

A D. B. BONCOMPAGNI

I.
Extrait d’une lettre en date de « Liége, 19 octobre 1880 ».

. . ... Le dernier numéro du Journal de Mathe’matiques élémentaires
contient, sous le nom de E. Delacuvellerie, éléve au Collége d’Ath (Belgique),
un théoreme bien remarquable, me parait—il, s’il est vrai. Le voici :

p etant un nombre premier, supcrieur & 3,4p* + 1 est la somme de trois carres.

Jobserve que l’auteur devrait dire: « autre que 3». Car p =2 donne

4.2+ 1=17T=90+ 4+ 4

II.

-

Extrait d’ une lettre en date de « Liége, 14 novembre 1880 ».

En généralisantle petit théoréme du jeune Delacuvellerie, et en supprimant les
conditions inutiles (*), j'ai trouvé diverses propositions, trés simples, et néan-
moins assez intéressantes, me semble—t-il. En voici quelques—unes:
1° 85 a -b=N03, a’ +b* est la somme de trois carres. (**)

Exemple : 18+ 5" =11" + 8° + 6.
20 8i a-b=J3,a™+ ™ est la somme de trois carrés (¥*9).

Exemple : 14% + 55 = 1871% + 998° + 17467,

(*) Par exemple, il n’est pas nécessaire que p soit premdier.

x , . . R P

(**) Dans tous ces énoncés, les carrés sont différents de zéro, contrairement 3 ce qui a lieu
pour bon nombre de théorémes connus.

Yoy . . -

( .) Je me d.emande si la décomposition de a2 4 pom » en une somme de trois carrés , ne
pourrait pas servir au théoreme de Fermat.
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ou
7 529 536 + 15 625 = 3 500 641 + 996 004+ 3 048 516.

32 Soit z° =2xy. Si a—b=J0 (x +y), a* + b’ est la somme de trois carrés.

Exemple : X=8, y=19,2=12, L +y =11.

Si 'on prend:
a=231b=3,

on a
37" + 3° =21 + 19" + 24”;
etc.
Toutes ces propriétds, et d’autres encore, résultent, soit de 1'identite
a’ + (a—3¢)" = (a—-c) + (a—2)" + (),
soit de celles—ci:
a’+ b =(a-pp'x) +(a- Pp'y) +(p'p" z),
a? + b’ = (a—p'px')* + (a - p'py') + (p'pz'),
' +b* = (a - pp'x")’ + (a - pply") + (pp'z"),
dans lesquelles :
2xy =13, 2x'y’ = 2", 2xly! = 2",
p=x+y, p=x-+y, p'=x'+y,
a=b=ppp.
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