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RAPPORTS.

e,

Généralisation d’une propriété des surfaces du deuxiéme
ordre ; par Jamet, professeur au Lyecée de Nantes.

Rapport de M. Colalan,

« M. Jamet, jeune professeur bien connu des lecteurs de
la Nouvelle Correspondance mathématique, s'est proposeé la
généralisation d’'une propriété signalée dans le journal de
MM. Mansion et Neuberg (*); savoir, la solution du pro-
bléme suivant :

Une surface S est coupée par un plan P contenant une
droite fixe D. En chaque point de la section C, on mene le
plan T, tangent a S. Comment doit-on prendre cetle sur-
face S, pour que les plans T concourent en un méme point
M, et que le lieu de M soit une droite A?

Evidemment, comme le fait observer I'auteur, S peut étre
une surface du deuxiéme ordre ou une surface de révolu-
tion. Dans le premier cas, D, A sont des droites conjuguées ;
dans le second, la droite A est I'axe de S: quant & la droite
D, on peut la supposer transportée a I'infini, perpendicu-

(*) Mathesis, aout 1883; question 270.
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lairement & A (*). La premiére partie de la Note est rela-
tive & cette position particuliére de D; la seconde traite du
cas général,

i

La droite A étant prise pour axe des ordonnées verti-

cales, la surface S est représentée par I'équation aux déri-
vées partielles :

z2—px —qy=f(z), . . . . - (1)
dont l'intégrale est
dz
S

Va+ o e
Afin de déterminer la droite D, I'auteur remplace l'in-
tégrale (2) par le systéme des équations

=) () - - - (3

r

ax + By =F(z), a'w + fy=0,

dans lesquelles @, 3 sont des fonctions d’un paramétre A.
Il résulte, de ce systéme (***), que: 1° S est I'enveloppe d’un

it it s ——————————————————————r—

(*) M. Jamet s’énonce ainsi : « La droite D... intersection du plan de
» linfini avec un plan perpendiculaire i 'axe. » Nous avons manifeste,

dans la Nouvelle Correspondance, notre sentiment sur cette obscure
dénomination.

(**) Celte intégrale peut étre écrite sous la forme
u = F(3) ¢ (w)

u, @ etant des coordonnées polaires. b‘aprés cetle équation, les seclions
faites dans la surface S, par des plans perpendiculaires @ A, sonl des
courbes semblables : le centre de similitude est sur A. De simples consi-

dérations géométriques suffisent a établir I'accord entre cette proposition
et les théorémes de M. Jamet.

(***) On peut y substituer celui-ci :

dZz+ya’' (M) =F@3), r+y=(d)=0.
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cylindre variable, dont les génératrices sont paralléles au
plan xy; 2° le plan de la courbe de contact contient s (*).

111.

Passant au cas général, M. Jamet trouve d’abord I'équa-
tion aux derivées partielles :

dt e
v=b (s +yg)=—b—r0, . . @
dans laquelle
P <
-

puis le systéme :
x—ay=p(y —0b)T, —tx'y--—--- B'(y —b) T,

bdt
/e:: + f(t)

T=e g &

(") Voir la remarque ci-dessus. Cette partie de la Note est un peu
écourtée,

(*") Le procédé classique donne, comme intégrale de 1'équation (3),

y—b?(z)=[r(z)_ CRPSARS Se B sl |
Yy 4 ¥

On y doit joindre

Alnsi (d’aprés la signification de b), 1a surface S est le lieu des intersec-
tions des plans P, passant par D, avec des cones E, ayant pour équation

re® (!) TN L e A (&)
y ' \@

Pour deux valeurs différentes de ¢, cette équation devient

7= riz)=
y?m)" Y?X o

Il résulte, de ces derniéres équations, que les sections faites, dans les

cones 2, 2/, par un méme plan paralléle aux x y, sont des courbes sem
blables.



( 836 )

4 47

Aprés avoir établi la réciprocité des droites D, A, I'Au-
teur réduit, aux quadratures, I'équation des lignes asymp-
totiques de S. 1l trouve, dans le cas général,

uv”’ — vu”’ | g
d ) \/——r‘—-——,midt \/'_.-" )
Uy — vu T

En résumé, la Note présentée a I’Académie me semble
intéressante el bien faite. L'auteur, simple professeur de
Mathématiques élémentaires, connait la Géométrie des sur-
faces et le Calecul intégral. J’ai I'honneur de proposer que
des remerciments lui soient adressés pour sa commu-
nication, et que celle-ci soit insérée au Bulletin de la

seéance. »

Ces conclusions, appuyées par M. Mansion, second Gom-
missaire, sont mises aux voix et adoptées.

En effet, si I'on suppose

on trouve

fermule qui détermine le rapport de similitude.

(*) Uv”" — vu'’ est la dérivée de uv’ — vu'. Celte circonstance peul-
elle simplifier 'intégration du premier membre?



