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Rapport de MW, Van der Mensbrugghe.

¢ Je me joins & mon savantconfrére M. Valerins pour décla-
rer qu’a défaut d’expériences de contréle, on ne peul se pro-
noncer d’une maniére absolue sur la valeur des procédés
que propose M. Delaurier d’'une part poor transformer
I'énergie élecirique en chaleur, de 'autre pour concentrer
les rayons solaires dans une enceinte de forme déterminée
el convenablement protégée contre le refroidissement.

Au surplus, si je ne me trompe, 'auteur a présenté anssi
ses deux Notes, ou au moins I'une d'elles, 4 la Société {ran-
caise de physiqiie ol je ne pense pas que les lravaux pré-+
sentés forment P'objet d’un rapport. Pour ces motifs,
jappuie les conclusions du premier commissaire, »

La Classe adopte les conclusions des rapporls de ses
commissaires.

Note sur Phomographie du troisiéme ordre; par
M. C. Le Paige, professeur & I'Université de Liége.

HRapport de ¥W. Folie,

« Dans le travail actuel, M. Le Paige s'est proposé de
résoudre le probléme suivant :

. Une homographie du troisiéme ordre et du second rang
‘élant caractérisée par un nombre suffisant de condilions,
“construire le troisiéme élément d’un térne dont on con-
-nait deux éléments,
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Le cas le plus général est celui dans lequel 'homogra-
phie est définie par sept ternes. ' '

Aprés avoir classé les homographies en homographies
de premiére, de deuxieme, et de troisiéme espéce, I'autear
montre, par le théoréme A, que Ihomographie de premiére
espéce peut tbujours .sé ramener 3 une homographie de.
denxiéme espéce. .

Le théoréme A etson corrélatif A" peuvent étre regardés,
en un certain sens, comme analogues, pour les surflaces
de troisisme degré, 2ux théorémes de Pascal et de Brian-
chon pour les eonigues. '

Celte premiére réduction obtenue, les théorémes B et
B’ permettent de remplacer I'homographie de premiére
espéce par une involution du troisizme ordre et du
deuxiéme rang. :

Les théorémes B el B’ constituent pour les surfaces du
deuxitme ordre et de la deuxiéme classe des analogues des
théorémes de Pascal el de Brianchon, appliqués au tétra-
gone ou au quadrilatére. - ‘

Nous nous rallions pleinement au jugement que Yau-
teur porte lui-méme, dans les lignes qui suivent, sur les
propriélés nouvelles quil a découvertes :

« Nous pouvons faire observer que Ces théorémes sontl
» précisément ceux qui se prétent le mienx anx construc-
» tions des coniques, puisquils sont applicables méme

» lorsque quatre des cing éléments donnés, points ou tan-

» genles, sont remplacés par deux couples imaginaires.

'» Le théoréme B est susceptible de prendre une forme

» qui montre mieux encore son analogie avec le théoréme

» correspondant pour les coniques.

» Si nous nous reportons & la figure 1, nous voyons que
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» 8o et A sont denx droiles conjuguées par rapport & la

»-quadrique.

> Eneffet, le point 8 est le pole de 2’3", De plus, le
» plan x4z, passe par A. Les plans tangents a la sur-
v face en x;, ¥y, 21 SOUL XyYaSa; YiTaZa, F1&ale QUi S€

"-» coupent deux 4 deux suivant les droiles z;9, 0", ¥a8”:

» Or ces trois droites s'appuyant sur S¢, le pole de x,y,z,

~ » €8l sur cetle droite.

» N?us‘pourrons done énoncer le théoréme B de la
» maniére suivante : ‘
» Soient | et A dewx droites conjuguées par rapport d

v une quadrique. Si par un point de on méne trois plans

» tangents ¢ la surface, les aréles du iriédre ainsi formé
» sont coupées par tous les plans tangenis en des lernes de
» poinls qui, joints ¢ A, donnen! une I5,.

» Poar les coniques, on a I'énoncé snivant :

P Soient p el » deux points conjugués par rapport @
» une conique; par p menons deux langentes ¢ la courbe.
» Les céiés du bilatére ainsi formé sont coupés par les
» tangentes & la courbe el des couples de points qui, joinis
» @ = donnent une I,2

» On pourrait naturellement présenter sous une forme
» analogue, le théoréme B’ et celui qoi lui correspond
» dans le plan. '

o N_ous noterons, en passant, ‘que I'hexagone gauche
> Y471 TaY 12e% est celui quia 6té considéré par Dande-
» lin, sur Phyperboloide seulement, et dont il a fait con-

- » naltre les propriétés (7). .

{*) Mémoire sur Phyperboloide de révolution et sur les hexagones
de Pascal et de M. Briganchon, MEn. e L’Acan., L. I11, 1825,
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» Notre savant collégue, M. Folie, a étendu les pro-
priélés découvertes par Dandelin aux surfaces quel-
congues du second ordre (), et en généralisant dans le
méme sens, aux surfaces des ordres supérieurs.
» Les théorémes que nous invoquons ici sont donc pré-
cisément ceux qui constituent, d’aprés les savants géo-
métres que nous venons de ciler, l‘extenswn aux surfaces
des ordres supérieurs.,
» Nous sommes heureux de signaler ce rapprochement
entre les théories que nous exposons en ce moment et
les découvertes de deux géométres de I'Ecole belge.
» On voit, par 13, combien il est utile de considérer les
différents aspecls sous lesquels peul se présenter un
théoréme.
» En effet; en interprétant, d'une certaine maniére, le
théoréeme de Pascal, on arrive au théoréme énoncé par
Dandelin.
» D’on autre ¢Hté, nous sommes conduit, on le voit, &
un théoréme tout différent, qui correspond & un cas par-
ticulier de cette proposition.
» Ce méme cas particulier a é1é interprélé encore,
» d'une facon trés-différente, par M. P. Serret, dans son
» beau livre : Géométrie de Direction, et le remarquable
» théoréme qu'il énonce 2 la fin de cet ouvrage () corres-
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» pond, en effet, 4 une autre maniére d’entendre le théo~

» réme de Pascal. »
A l'aide des propriétés dont'nous venons de parier, on

('} Fondements d'une géomeélrie .s-up@r!eure caridsienne, p. 87.
(*) P.3IT.
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é.js:b!'l_uion'-du nrobléme posé, et en méme
onstruction nouvelle el fort élégante de la

euf points ou neuf plans, ainsi que des sur-
i_si_(‘:n_]'ej' ordre et de la Lroisiéme classe, déter-

; _'deuxleme degré lorsque
s ét-les deux generatnces
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Comme on le voit par la bréve analyse qui précéde,
M. Le Paige, bien connu déji par ses beaux travaux sur
I'analyse et la géométrie modernes, nous expose, dans cetle
note, des découvertes faites dans un champ beaucosp plus
exploré, celui méme des surfaces du deuxiéme ordre,
découvertes qui, malgré leur caraclére particulier, n'en
sont pas moins, de tous les analogues connus du fameux
théoréme de Pascal, ceux qui se prétent le mieux 4 la
construction de la surface.. o

Ainsi que le dit I'anteur, ce n'est, pour ainsi dire, guen”
passant, qu'il s'est occupe, dans son travail, de celte
construction.

1l nous laisse espérer qu’il y reviendra par la snite; el
nous ne doutons pas que la construction, quil fera con-
naitre alors, ne 'emporte de beaucoup en simplicité sur
toules les conslructions connues. _

Nous sommes persuadé que Académie accueillera dans
son Bulletin le travail actuel avec le méme crapressement
que les précédents, et guelle volera & son auteur des
remerciments bien mérités. » ‘

La Classe a adoplé ces conclusions, auxquelles s'est rallié:
M. E. Catalan, second commissaire.




