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Précédemment , nonsavons cité ce théoréme de M. Man-
sion : :
Léquation de Clairaut est la seule dont on forme Uin-
tégrale en remplagant Y par une constante arbitraire c.
D’un autre c6té, comme on vient de le voir :

Toute équation du premier ordre est réductible & Pégua-
tion de Clairant. '

Il 'y 2 12 une sorte de contradiction ; mais il y a 12 aussi,
nous semble-t-il, la prenve d’un théoréme remarquable,
que 'on peut énoncer ainsi :

Lintégrale de foute équation du premier ordre est
réductible & la forme

f(m:y)ﬁc?(%y) + F(G)S P (3)
et, par conséquent :
Toute équation du premier ordre peut élre inise sous la

forme :
(]

f ds

) o,
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f et @ désignant des fonctions de X 7.
VI
En vésumé, le petit Mémoire de M. Mansion nous pa-

rait trés-digne d’éire approuvé par 'Académie, et im-
primé dans le Bulletin de la séance. »

(*) Cette proposition résulle aussi de la comparaisbn des équations (1),
{2) : celle-ci ne différe Pas, au fond, de I'égalité (3).

priété. (__les-'f_ équations homogénes entre
r.ouire, M. Mansion a compléLé
int et en démontrant quelques
0Dt pas encore, pensous-nous,

traite de Téquation de Clairaut,
cbservations de la part de notre

di premie
‘en sous-entendant que cette réduction
dans le ¢as o lintégrale générale
émpéche nullement de démontrer
s méme o celte condition n'est

¢monstration de ce Lhéoréme :

‘ant est lo senle dont Pintégrale s°ob-
' par une constante arbitraive, se

eméent, comme le suggére notre sa-
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vant confrére, de cetle simple idée que jlim ¢ représente
une droite (7).

Mais , dans Pinterprétation géométrique qu’il donne de
la réduction d’une équation différentielle & celle de Clai-
raut, il nous parait que l'expression a un peu trahi la
pensée de M. Catalan; il dit que cetie équation

Y==CX -+ f(()

rfaprésente une série de droites (™); cela n’est exact que
s1 Yet X sont des fonetions linéaires des coordonnées rec-
tilignes x et y, auquel cas les fonctions 9 et ¢, et, par
suite, Ta fonction F elle-méme, sont également linéaires
en xel . .

Au surplus, la proposition énoneée par notre honorable
confrére pourrait se généraliser, si Pon donnait 3 Ta forme
7 (X), fdésignant une fonction queleonque, mais déter-
minée, et X étant une fonclion tout 4 fait arbitraire, mais
déterminée également, des variables x et Y.

Il suffit, en effet, pour transformer F (%, 4,6)=0en
Y = £ (X}, quelle que soit Ia fonction X de x el .y,

X=o(®y), . . . . . . ()
de poser

Y—fX)=F,pe; . . . . . @

{*) En effel, si I'intégrale d'une équation différentielie peut s’obtenir
! i oy s s )
en 1emplagant€& par ¢, il faut que cette intégrale soit identique avee
y= cm +b=cx +flc); et, par conséquent, gue l'équation différentielle
soit identique avec y =y’ & + £ ().

'(T*) Yoir § IV du rapport de M. Catalan. Cela reviendrait & dire que la
s’e1.‘1e des courbes, représentées par I'équation F(z, ¥, ¢) == 0, peut, 4
I'aide du simple changement des variables @ et yen X et Y, se convertir
en une série de droites ¥ = CX 4 H ()]

: et méme, peut-on 2jouter, de
droites paralléles, J - : ’

(7))

les équations (1) et (2) serviront & déterminer les valeurs
e x et dey quil faudra substituer dans F (x,y, ¢)=0,
-pour obtenir la transformation désirée.

- Comme cas particulier, on pourrait méme ramener

T {x, i,¢) =0 & Y==0, en prenant pour seconde variable,
soit une fonction quelcongue X de x et y, soit x ou y; et
= P’on voit que, dans ce cas, Y =0 n’en continue pas moins
- dreprésenter identiquement la méme série de courbes que
- F(x, y, ¢)==0, tout comme le fait Y =CX + £(C), dans

le cas traité par M. Catalan.
Ces remarques, gue nous pourrions étendre considéra-

" -blement au poini de vue géométrique, mais auxquelles

nous voulons nous borner tei, pour ne pas sortir des limites
d'un simple Rapport, feront immédiatement disparaitre Ia
sorte de contradiction gue notre savant confrére signale
entre les deux théorémes formulés par M. Manslon, et
énoncés plus haut dans notre analyse.

Enfin, elles nous semblent pouveir conduire trés-aisé-
ment & la généralisation du premier de ces théorémes.

Toutes simples que paraissent ces idées, il n’en est pas
moins vrai que ¢’est M. Mansion qui a songé le premier &
les tirer de son étude sur I'équation de Clairant, et nous
sommes persuadé que la poursuite de ces éludes, alliée

. surtont & des considérations géomélriques, mettra leur

savant auteur sur la voie de nouvelles découvertes. °
Nous proposons & la classe d’ordonner Uinsertion du
travail de M. Mansion dans ses recueils, et d’adresser des
remerciments & l'auleur pour son intéressante commu-
nDication. »
Repport de X, e Tilly,

¢ Je me railie aux conclusions de mes honorables con-
fréres. Je partage, comme M. Folie, I'opinien, exprimée



