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Qu’elq:rues nouveaux théorémes sur les cubiques gauches;
“par M. F. Folie, correspondant de I’Académie.

- Dans le Bulletin du mois de juin dernier nous avons
ndiqué, en termes généraux, de quele maniére il serait
-possible d"étendre & de certaines courbes gauches les théo-
rémes pascaliens que nous avons découverts pour les cour-
bes planes jusqu’au cinquiéme ordre; el nous avons fondé
cette extension sur la propriété, dont jouissent les démon-
strations que nous avons données de ces théorémes, de
ie s’appuyer sur aucune relation métrique.
“"Tous les théorémes sur les courbes planes, qui se
démontreront d’une facon analogue, pourront naturelle-
ment s'étendre de méme 4 des courbes gauches.
C’est ainsi, par exemple, que nous allons énoncer, pour
les cubiques gauches, les théorémes que nous avons démon-
trés pour les cubiques planes, 4 I'exception de ceux qui
renferment des relations métriques : non que celles-ci
n'existent pas pour ces premiéres courbes (1); mais elles sor-
tiraient du eerele desapplicalions que nous avons ici en vue.
“Les courbes dont nous allons nous occuper seront tou-
jours supposées tracées sur un méme hyperboloide.

Deux conigues tracées sur cetle surface ne peuvent évi-
demment se conper en plus de deux poin(s; mais il y existe
des coniques particuliéres qui ne se coupent qu’en un seul
point, et qui sont caractérisées par cette propriété d’étre
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(1) M. P. Serret leur a étenda, dans sa Géomélrie de direction, le théo-
réme de Desargues auguel nous étions également arrivé de notre cité; et
nous avons complété cette extension en transportant aux courbes gauches
- du troisiéme et du quatriéme ordre le théoréme de Desargues-Sturm.
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complétement déterminées par deux de legrs points : nous
ies appellerons Provisoirement, 3 cause des analogies que
Eell_lrs propriétés présentent, sur Ia surface de Phyperho-
loide, avec celles de Ia droitesur ia surface Plane, coniques
du premier ordre; les noms de séeante, on de transver-
se_ale, ou de ¢ité, seront pris comme synonymes de ce der-
nier; .e_t par guadrilatére noas entendrons un polygone
curviligne formé de quatre de ces citds, :

Ufle conique du premier ordre et une cubique gavche
Itra.cees sur un méme hyperboloide se conpent en trojs
pomts, dont deux peuvent étre imaginaires,

Ces préliminaires‘exposés, il nous suffira de transcrire
pr'esque littéralement les théorémes que noys avons démon.
tres relativement ayx cubiques planes (1) pour avoir autant
de théorémes nouveanx sur les cubiques gauches.

Le théoréme fondamentqy s'énoncera :

%) ] .
'Etcmt données, sur g surface d'un hyperboloide, deys
secantes qui coupent chacune en trois points une cubique
gauche, si Pon joint les points d’intersection de lg premiére

) ! ) . .
pas dun méme poing de lg cubique, ces transversales coy-
peﬂ"c.mt celle-ci en trogs POIRLS qui seront situgs sur une
Lonique du premier ordre,

It est'superﬂu, pensons-nous, d’énoncer également Jes
cas particuliers auxquels ce théoréme donne leu
’ - M . )

Lextension que noys avons faite du théoréme de Pascal

2ux cubiques planes, Lransportée apx cubiques gauches
donnera lieu & ce théoréme : '

{ 1} Fondem'e:'ats'd’une géométrie superieure cartésienne, {Extrait dy
L. )L_XXIX des MExornrs pg L’AGADEMIE ROYALE pp Bererpug, PP 20 2 25)
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Dans un systéme de deux quadrilatéres CONFugues in-
serits aune cubique gauche sur lo Surface dun hyperboloide,
les cblés opposés se coupént en quatre points situés sur une
" conique du premier ordre.

Nous nous proposons, dans une prochaine communica-
tion, d’étendre également aux coarbes gauches nos théo-
rémes sur les courbes planes d’un' ordre supérieur an
troisiéme.

Sur la généralisation de la formule de Binet, par
M. J. De Tilly, correspondant de I’Académie.

Le Bulletin du mois d’avril 1874 contient (") une réela-
‘mation de prioritd, adressée 4 I'Académie par M. Genocchi
et ainsi concue : :
-« Je ferai remarquer que les séries semblables 2 celle de
Binet, données par M. Gilbert dans le § IV de son
‘Mémoire (), avaient déja 616 publiées par moi, dans deux
éerits qui ont para, en 1833 et 1859, dahs les Annales de
‘M. Tortolini (Intorno ad aleune formole sommatorie. —
Serie ordinate per fattoriale inversi), avec quelques aufres
résultats qui ne sont pas dépourvus d’intérét. »

Ayant é1é I'un des commissaires chargés par I’Académie
- ’examiner le Mémoire auquel s’applique la réclamation de
‘M. Genocchi, jai voulu me rendre compte de la portée
“de cette réclamation et je CTOIS a¥oir reconnu que celle-ei,

(*) Tome XXXVII, page 351.
(™) Recherches sur le developpement de la fonction I', t. XL des
- MEMOIRES DE L’ACADEMIE.



