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COMMUNICATIONS ET LECTURES.

Note sur les courbes du troisiéme ordre; par MM. F. Folie
et C. Le Paige.

La publication récente d’un travail intéressant sur les
formes trilinéaires (*, dd & un géoméire trés-distingué,
M. H. Schubert, connu surtout par ses belles recherches
sur la géométrie dénwmerante (abzdhlende Geometric), tra-
vail dans lequel il applique Ia théorie de ces formes 2
I'étude de la surface du 3* ordre, nous engage 4 faire con-
nattre les prineipaux résullats auxquels nons sommes par-
venus, depuis longtemps déja, dans la théorie des courbes
du 3° ordre. Des travaux multiples nous ont mis dans
Fimpossibilité de rédiger, 1usqo’a ce jour, la seconde partie
de notre Mémoire sor les courbes du 3¢ ordre, dans
laquelle nous appliquerons les théories analytiques expo-
sées dans la premiére partie .

Dans la note qui va suivre, nous nous bornerons i
quelques énoncés, réservant pour une publication plas
compléte les démonstrations et les conséquences & déduire
de ces propriéiés fondamenlales,

I. Le lieu des points triples de trois faisceaux homogra-

(*) Mathem., Ann.,t. XVIL
{**) Relativement 4 la conception des théories dont nous avoens fait une
application plus particuliére aux cubiques, voir différentes notes insérdes
aux Bulleting, t. XLIV, oo 11, 1877; &. XLV, n° 2, 1878, et dans les
Meémoirés de la Socigts royale des sciences de Lidge, 2¢ série, t, VII, 1878.
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phiques est une courbe du 3* ordre qui passe par les
centres des trois faisceaus.

{l. Toute courbe du 3¢ ordre peut étre engendrée par
les intersections de Irois faisceaux homographiques, ayant
leurs centres en trois points quelconques de la courbe.

III. Une transversale rencontre une cubigue, et les colés
de trois (rilatéres trijugués a cette courbe, en douze points
appartenant i une 3. (Extension du théoréme de Desar-
gues).

IV. 1l existe une relation linéaire entre les sommes des
produits des distaneés d’un point quelconque de 1a courbe
aux c6tés de trois trilatéres irijugués (Extension du théo-
réme de Pappus).

V 1l existe une relation linéaire entre les rapports

anharmonigues du 3¢ ordre du faiscean obtenu en joignant
un point quelconque de la cubique 2 six points trijugués
{Extension do théoréme de Chasles).
- VL. Une transversale rencontre une cubique et les cotés
de deux trilatéres conjugués A la courbe en neuf points
appartenant & une I° (Seconde extension du théoréme de
Desargues). _

VII. Le rapport des produits des distances d’un point
quelconque de la courbe aux c6tés de deux trilatéres con-
Jugués est constant (Seconde extension du théoréme de

- Pappus).

VIIL. Le rapport anharmonigue du faisceau de six
droiles, obtenu en joignant un point dela courbe aux som-
mets de deux trilatéres conjugués, est constant {Seconde
extension du théoréme de Chasles), '

IX. Les c6iés opposés de deux quadrilatéres conjugués
a une courbe de 3¢ ordre se coupent en quatre points
situés en ligne droite.
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Les théorémes IIT et VI sont des cas particuliers de deux
théorémes analogues 4 celui de Sturm sur les coniques
passant par quatre points, le second, souvent employé, est
dii & Poncelet; le premier peut s'énoncer ainsi :

X. Toutes les cubiques qui passent par sept poinls
déterminent sur une transversale des points appartenant
dune &

Ce théoréme sert de base 4 la. méthode de construetion
des cubiques que nous développerons dans notre Mémoire.

En effet, on peut prendre, comme cubiques fondamen-
tales, des cubiques décomposables. Ce procédé de con-
struction est général. Nous I'avions annoncé das 1878 (7).

Des théories exposées dans la premiére partie de notre
Mémoire se déduit facilement la solution des trois pro-
blémes suivants : :

Trouver les 1, 2 on 3 intersections d'une droite & avec
une cubique %, déterminée par neuf points, quand on
aurait déja 2, 1 ou 0 de ces points d’inlersection.

La solution de ces problémes permet de ramener la
construction des cubiques aux deux problémes fondamen-

faux :

trilatéres trijugués et trois de ses points.

2> Construire une cubigue connaissant deux de ses (ri-

latéres conjugués et un de ses points.

Des constructions énoncées, ressortent d’ailleurs, d'une

maniére fort simple, la plapart des propriétés fondamen
tales des cubiques, comme nous aurons l'occasion del
faire voir dans potre travail complet.

.Nous pouvons ajouter que les théorémes I et II, com-~:

(*) Voir Eléments d'une théorie des faisceaus, p. 109.

f° Constroire une cubique, connaissant trois- de ses
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presnent, comme simples corollaires, tous ceux qui sui-
vent, et que, de plus, on en peut déduire, soit comme cas
~ particuliers immédiats, soit comme conséquences, les
meéthodes de construction des cubiques, dues & Chasles. &
y

Sehréter et 3 Grassmann,

Nous ajouterons encore que nous avons, depuis long-
temps, appli:fué la théorie générale (dont les théorémes |
et II ne sont que I'application particuliére relative aux
cubiques) anx courbes et aux surfaces de tous Jes ordres {*),

Cetle théorie se préte @aillenrs aussi aisément aux
recherches de géométrie synthétique que de géoméirie
analytique. ,

Nous ferons observer que, dans le travail cité, de
M. Schubert, ce savant géométre fajt remarquer 1que

M. August, qui a donné, en 1862, la génération des sur-

faces du 3¢ ordre par des intersections de plans, n’a pas

~ vu, daus cette génération, une nouvelle méthode de re-

cherches en géométrie synthétique, et nous croyons avoir
eté les premiers & énoncer explicitement, sous sa formd
la plus générale, le principe 4 la fois analytique et géo-

- métrique de celle méthode ™).

(%) Voir Principes de lo théorie des faisceaux (BuLL. pE 1'AcAD. ROT.
DE Bere. et Buii. pE Darroux).
(**y Voir fbid.

3™¢ SERIE, TOME 1. M




